
Ïëàíèìåòðèÿ ÅÃÝ. Ëåãêèé óðîâåíü.

Çàäà÷à 1. ÅÃÝ-2019, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • ñóììà óãëîâ òðåóãîëüíèêà • âïèñàííûå óãëû, îïèðàþùèåñÿ íà îäíó äóãó • òåî-
ðåìà ñèíóñîâ • âïèñàííûé óãîë, îïèðàþùèéñÿ íà äèàìåòð • ðàâåíñòâî õîðä, ñòÿãèâàþ-

ùèõ ðàâíûå äóãè

Îêîëî îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ñ ðàçëè÷íûìè ñòîðîíàìè îïèñàëè îêðóæíîñòü ñ
äèàìåòðîì BN . Âûñîòà BH ïåðåñåêàåò ýòó îêðóæíîñòü â òî÷êåK. Èçâåñòíî, ÷òî ∠BAC =
35◦, ∠ACB = 65◦.
à) Äîêàæèòå, ÷òî AN = CK.
á) Íàéäèòå KN , åñëè ðàäèóñ îêðóæíîñòè ðàâåí 12.
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Çàäà÷à 2. ÅÃÝ-2020, ðåçåðâ.

Òåîðèÿ: • òåîðåìà Ïèôàãîðà • ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ÷åðåç îñíîâàíèå è âûñîòó • ñâÿçü

âïèñàííîãî è öåíòðàëüíîãî óãëà, îïèðàþùèõñÿ íà îäíó äóãó • ïîäîáèå òðåóãîëüíèêîâ ïî

äâóì óãëàì

Áèññåêòðèñà ïðÿìîãî óãëà ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêàABC âòîðè÷íî ïåðåñåêàåò îêðóæ-
íîñòü, îïèñàííóþ îêîëî ýòîãî òðåóãîëüíèêà â òî÷êå L. Ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç òî÷êó
L è ñåðåäèíó N ãèïîòåíóçû AB, ïåðåñåêàåò êàòåò BC â òî÷êå M .
à) Äîêàæèòå, ÷òî ∠BML = ∠BAC.
á) Íàéäèòå ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC, åñëè AB = 20, CM = 3
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Çàäà÷à 3. ÅÃÝ-2023, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • ñâîéñòâà äèàãîíàëåé ðîìáà • òåîðåìà Ïèôàãîðà • ïîäîáèå ïî äâóì óãëàì •
òåîðåìà Ìåíåëàÿ

Ïðÿìàÿ, ïåðïåíäèêóëÿðíàÿ ñòîðîíå BC ðîìáà ABCD, ïåðåñåêàåò åãî äèàãîíàëü AC â
òî÷êå M , à äèàãîíàëü BD â òî÷êå N , ïðè÷åì AM : MC = 1 : 2, BN : ND = 1 : 3.
à) Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ MN äåëèò ñòîðîíó ðîìáà BC â îòíîøåíèè 1 : 4.
á) Íàéäèòå ñòîðîíó ðîìáà, åñëè MN = 3

√
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Çàäà÷à 4. ÅÃÝ-2024, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • ñâîéñòâî ïàðàëëåëîãðàììà • òåîðåìà î ïðîèçâåäåíèè îòðåçêîâ õîðä • êàêóþ

òðàïåöèþ âñåãäà ìîæíî âïèñàòü â îêðóæíîñòü

ABCDE � âïèñàííûé ïÿòèóãîëüíèê. M � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé BE è AD. Èç-
âåñòíî, ÷òî BCDM � ïàðàëëåëîãðàìì.
à) Äîêàæèòå, ÷òî äâå ñòîðîíû ïÿòèóãîëüíèêà ðàâíû.
á) Íàéäèòå AB, åñëè èçâåñòíî, ÷òî BE = 12, BC = 5, AD = 9.
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Çàäà÷à 5. ÅÃÝ-2024, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • ñóììà óãëîâ òðåóãîëüíèêà • ïðèçíàêè è ñâîéñòâà ðàâíîáåäðåííîãî òðåóãîëü-

íèêà • ñóììà ïðîòèâîïîëîæíûõ óãëîâ âïèñàííîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà • ñðåäíÿÿ ëèíèÿ â

òðåóãîëüíèêå • òåîðåìà î ïðîèçâåäåíèè îòðåçêîâ õîðä • òåîðåìà î ðàäèóñå è êàñàòåëü-

íîé • îòðåçêè êàñàòåëüíûõ, ïðîâåä¼ííûõ èç îäíîé òî÷êè • ðàâåíñòâî òðåóãîëüíèêîâ ïî

òð¼ì ñòîðîíàì

Îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì â òî÷êå O êàñàåòñÿ ñòîðîí óãëà ñ âåðøèíîé N â òî÷êàõ A è B.
Îòðåçîê BC � äèàìåòð ýòîé îêðóæíîñòè.
à) Äîêàæèòå, ÷òî ∠ANB = 2∠ABC.
á) Íàéäèòå ðàññòîÿíèå îò òî÷êè N äî ïðÿìîé AB, åñëè èçâåñòíî, ÷òî AC = 14 è AB = 36.
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Çàäà÷à 6. ÅÃÝ-2024, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • ñðåäíÿÿ ëèíèÿ â òðåóãîëüíèêå • ñóììà ïðîòèâîïîëîæíûõ óãëîâ âïèñàííîãî

÷åòûðåõóãîëüíèêà • ñâîéñòâà ðàâíîáåäðåííîãî òðåóãîëüíèêà • òåîðåìà î ïðîèçâåäåíèè

îòðåçêîâ õîðä • òåîðåìà î ðàäèóñå è êàñàòåëüíîé • îòðåçêè êàñàòåëüíûõ, ïðîâåä¼ííûõ

èç îäíîé òî÷êè

Îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì â òî÷êå O êàñàåòñÿ ñòîðîí óãëà ñ âåðøèíîé N â òî÷êàõ A è B.
Îòðåçîê BC � äèàìåòð ýòîé îêðóæíîñòè.
à) Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ AC ïàðàëëåëüíà áèññåêòðèñå óãëà ANB.
á) Íàéäèòå NO, åñëè AB = 24, AC = 10.
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Çàäà÷à 7. ÅÃÝ-2024, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • òåîðåìà Ïèôàãîðà • ñðåäíÿÿ ëèíèÿ â òðåóãîëüíèêå • ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà

÷åðåç îñíîâàíèå è âûñîòó • ñóììû ïðîòèâîïîëîæíûõ ñòîðîí îïèñàííîãî ÷åòûð¼õóãîëü-

íèêà

Ïåðèìåòð òðåóãîëüíèêà ABC ðàâåí 24. Òî÷êè E è F � ñåðåäèíû ñòîðîí AB è BC ñîîò-
âåòñòâåííî. Îòðåçîê EF êàñàåòñÿ îêðóæíîñòè, âïèñàííîé â òðåóãîëüíèê ABC.
à) Äîêàæèòå, ÷òî AC = 6.
á) Íàéäèòå ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ABC, åñëè ∠ACB = 90◦.
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Çàäà÷à 8. ÅÃÝ-2025, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • ñóììà óãëîâ òðåóãîëüíèêà • òðèãîíîìåòðèÿ â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå •
ïðèçíàêè è ñâîéñòâà ðàâíîáåäðåííîãî òðåóãîëüíèêà • ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ÷åðåç îñíî-

âàíèå è âûñîòó • ìåäèàíà â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå èç âåðøèíû ïðÿìîãî óãëà

Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû âûñîòà AH è ìåäèàíà AM , óãîë ACB ðàâåí 30°. Òî÷êà
H ëåæèò íà îòðåçêå BM . Â òðåóãîëüíèêå ACM ïðîâåäåíà âûñîòà MQ. Ïðÿìûå MQ è
AH ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå F . Èçâåñòíî, ÷òî AM � áèññåêòðèñà óãëà HAC.
à) Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ABC ïðÿìîóãîëüíûé.
á) Íàéäèòå ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà CFM , åñëè AB = 10.
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Çàäà÷à 9. ÅÃÝ-2025, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • ñóììà óãëîâ òðåóãîëüíèêà • òðèãîíîìåòðèÿ â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå •
òåîðåìà î ðàäèóñå è êàñàòåëüíîé • îòðåçêè êàñàòåëüíûõ, ïðîâåä¼ííûõ èç îäíîé òî÷êè

• ðàâåíñòâî òðåóãîëüíèêîâ ïî òð¼ì ñòîðîíàì

Â ÷åòûð¼õóãîëüíèê KLMN âïèñàíà îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì O. Ýòà îêðóæíîñòü êàñàåòñÿ
ñòîðîíû MN â òî÷êå A. Èçâåñòíî, ÷òî ∠MNK = 90◦, ∠LMN = ∠KLM = 60◦.
à) Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà A ëåæèò íà ïðÿìîé LO.
á) Íàéäèòå äëèíó ñòîðîíû MN , åñëè LA = 9.
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Çàäà÷à 10. ÅÃÝ-2025, îñíîâíàÿ âîëíà.

Òåîðèÿ: • ñóììà óãëîâ òðåóãîëüíèêà • òåîðåìà Ïèôàãîðà • ñâîéñòâà óãëîâ, îáðàçîâàííûõ
ñåêóùåé è ïàðàëëåëüíûìè ïðÿìûìè • òåîðåìà êîñèíóñîâ • ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ÷åðåç

ñòîðîíû è óãîë ìåæäó íèìè • ðàâåíñòâî òðåóãîëüíèêîâ ïî äâóì ñòîðîíàì è óãëó ìåæäó

íèìè

Äàí ïàðàëëåëîãðàìì ABCD c îñòðûì óãëîì DAB. Â íåì îïóùåíû âûñîòû BP è BQ íà
ñòîðîíû AD è CD ñîîòâåòñòâåííî. Íà ñòîðîíå AD îòìå÷åíà òî÷êà M òàê, ÷òî AM = BP .
Èçâåñòíî, ÷òî AB = BQ.
à) Äîêàæèòå, ÷òî BM = PQ.
á) Íàéäèòå ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà APQ, åñëè AM = BP = 12, AB = BQ = 15.
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